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Дефиниција дуалне скуповне 
формуле 

• За скуповне формулу f, која се састоји из 
једног или више скуповних симбола и 
њихових комплемената (               ), једног или 
више појављивања , U и искључиво 
скуповних операција , ,  може се 
дефинисати дуална формула fd употребом 
следећих правила замене 

, , ,A B A B



Правила замене за дулану форму 

Формула f Замене у f d 

 U 

U  

Унија () Пресек() 

Пресек () Унија() 



Принцип Дуалтета 

• Ако је скуповна формула f која представља 
једнакост два скупова израза теорема (увек 
тачна), тада је тачна и дуална скуповна 
формула fd  

 

 

 

ВАЖНО НЕ ПОБРКАТИ ПРИМЕРЕ СА 
КОНКРЕТНИМ СКУПОВИМА  

A B B A

A B B A

  

  



Таблице припадности 

• Прост начин за показивање тачности 
скуповних формула 

 



Пример доказа таблицом 
припадности 



Дефинисање партитивног скупа 

• Партитивни скуп скупа S је скуп свих 
подскупова од S 

• Обележава се са P(S) 

 

 

• Партитивни скуп P(S) има 2n елемената ако 
S има n елемената 

 

( ) { | }P S X X S 



Пример партитивног скупа 

S={1,2,3} 

 

P(S)={, {1},{2},{3}, 

          {2,3},{1,3},{1,2}, 

           {1,2,3}} 

 

• Не заборавити да је празан скуп подскуп 
сваког скупа 



Дефинисање уређеног пара 

• Почетак дефинисања уређеног пара је скуп 
облика {a,b} и њему се придружује уређени 
пар (a,b) 

• Кажемо да је а прва компонента а b друга 
компонента 

• Прецизније уређени пар се дефинише као 

(а,b):={{a},{a,b}} 

• (a,b) називамо и уређеном двојком 



• Уређени парови (a,b) и (c,d) ћемо звати 
једнаким ако 

 

(a,b)=(c,d) ⇔(a=c)˄(b=d) 

 

• За дати скуп {a1 , a2 ,…, an} дефинишемо 

уређену н-торку као 

 

1. (а1)=a1 

2. (a1 , a2 ,…, an) =((a1 , a2 ,…, an-1), an) 

 



Дефиниција декартовог производа 
два скупа 

• Декартов производ два скупа A и B је скуп 
свих уређених двојки чија је прва 
компонента из A, а друга из B 

 

• Декартов производ се може увести и за n 
скупова А1, А2, А3,...,Аn на следећи начин 

 



Пример Декартовог производа два 
скупа 

• Очигледно је да декартов производ није 
комутативан 

AxBBxA 
• Често АxA обележавамо са А2 



А={2,3,4}   B= {4,5}  C= {x,y} 



Потреба за релацијама 

• До сада смо научили да закључујемо, и да 
дефинишемо објекте (скупове)  

• Постоје различите релације између 
објеката (паралелно, једнако, мање...) 

• Упоређивати, прављење поредка 

• Уочавање сличности међу објектима 

• Дефинисати класне сличних 

• Потребно је на формалан начин 
дефинисати односе односно релације међу 
објектима 



Релације 

• Два елемента скупа могу бити у релацији 
или не  

• Релација се може схватити као повезивање 
неког елемента скупа A са неким 
елементом скупа B 

• Сваком елементу скуп (a, b)  А x B, ћемо 
доделити истинитосну вредност 0 или 1, 
односно тачно или нетачно 

 



Дефинисање релације 

• Нека су A и B скупови. Тада ћемо сваки 
подскуп   AxB, звати бинарном релацијом из 
A у B. За a  А  и b  B рећи да су у релацији 
ако и само ако (a,b)   и обележавати са  

a  b 

• У случају да је B=A, рећи ћемо да је  бинарна 
релација на А  

• Представљање релације уређеним паровима  

A={1,2,3,4} 

 = {(1,1), (2,2), (2,1) , (1,2), (3,3), (4,4)} 

 

 



Дефинисање релације таблицом 

•  = {(1,1), (2,2), (2,1) , (1,2), (3,3), (4,4)} 

 



Дефинисање једнакости релација 

• За релације   AxB и   CxD ћемо рећи да 
су једнаке ако и сам ако A=C, B=D  и  =  

• Релацију  ћемо звати празна релација ако 
је 

  =  

• Релацију  из A у B ћемо звати пуном 
релацијом ако је 

 = AxB 

 

 

 

 



Дефинисање инверзне релације 

• За релацију   AxB дефинишемо инверзну 
релацију -1 следећи начин 
 

-1  BxA  

-1={(y,x)| (x,y)  } 

• Пример: 

={(1,2), (3,4), (3,5), (5,5)} 

-1= {(2,1), (4,3), (5,3) ,(5,5)} 



Дефинисање композиције релација 

• Нека су    AxB и   CxD релације, производ 
(или композицију) релација  

        АxD је одређена на следећи начин 

 

 

• Moже се дефинисати и производ више 
релација  

   AxB,   CxD и τ  ΕxF   

(  )  τ  = (  )  τ 



Особине релација 

• Нека је   релација из A у A, односно             
  AxA. Она је  

• Рефлексивна ако  

(xA) (x  x) 

• Симетрична 

(x,yA) (x  y  y  x) 

• Антисиметрична 

(x,yA) (x  y ˄y  x  x = y) 

• Транзитивна 

(x,y,zA) (x  y ˄y  z  x  z) 

 

 

 

 

 

 



Дефинисање релације 
еквиваленције 

• Релација која је  
– Рефлексивна 

– Симетрична 

– Транзитивна 

     Зваћемо релацијом еквиваленције (одређује 
неку сличност), која се често обележава са   

• Пример: 

A={-2,1,0,1,2} ,  

={(x,y)|x2=y2}, x  y x2=y2 

 



Таблица и парови  



Приказ релације графом 



Провера да ли је релација стварно 
релација еквиваленције 



Дефинисање класа еквиваленције  

• Релација еквиваленције нам омогућује да 
дефинишемо неку сличност 

• Често је корисно груписати елементе на основу 
сличности 

Дефиниција: 

Ако је   (  A2) релација еквиваленције, онда се класа 
еквиваленције за елеменат x у ознаци Cx  а дефинише као 

Cx ={yA|x  y} 

да не буде забуне  је само ознака за 
релацију као што смо користили  



Дефинисање количничког скупа 

• Скуп A/ чији су елементи све класе 
еквиваленције релације  зове се 
количнички скуп 

• Најлакше га је разумети као скуп свих група 
сличних 

• Мање формално листа свих типова које 
одређује класа еквиваленције 

 



Пример класа еквиваленције 

• Нека је  (  A2) релација која означава израз : 

 x и y иду у исти разред 

          x  y  x и y иду у исти разред 

 A су сви ученици школе 

 

• Тада је класа еквиваленције Cx : 

 Cx ={yA|x  y} Cx= Скуп сви ученика школе 
 који иду у исти разред са x Разред од x 

 

•  Тада је количнички скуп A/ : 

 Скуп свих разреда у школи  

 

 

 



Пример класа еквиваленције 

• Нека је  (  Z2) релација која означава израз : 

 Разлика x и y је паран број 

             x  y  (k  Z)(x-y=2k) 

 

• Тада је класа еквиваленције Cx : 

 Cx ={yA|x  y} Cx= Скуп сви бројева таквих да је   
x-y паран број  Скуп свих бројева који су исте 
парности као x 

 

•  Тада је количнички скуп A/ : 

           A/={Скуп парни бројеви,  Скуп непарних бројеви} 

   

 

 


